
Domáćı úkol - 9. série

1. Bud’ P : H Ñ H ortogonálńı projekce v Hilbertově prostoru. Ukažte, že σpP q “ t0, 1u.

2. Mějme operátor T : Cpr0, 1sq Ñ Cpr0, 1sq daný předpisem

pTfqpxq “

ż 1

0

pt ´ xqfptqdt.

Určete normu a bodové spektrum tohoto operátoru. Můžete něco ř́ıct o celém spektru?

3. Mějme operátor L : Cpr0, 2sq Ñ Cpr0, 2sq daný předpisem

pLfqpxq “

ż x

0

etfptqdt ` 2fpxq.

Určete bodové spektrum tohoto operátoru.

4. Mějme operátor S : ℓ2 Ñ ℓ2, Spxq “ px2, x1, x4, x3, x6, x5, . . .q. Určete, zda je samoadjungovaný,
určete jeho normu a spektrum, popǐste př́ıslušné vlastńı vektory.


