Ijlohy - skalarni soucin, ortogonalni podprostory

1. Co ifké4 Cauchy-Schwartzova nerovnost pro prostor 2 a co pro L?([0;1])? Bez
primého vypoctu levé strany ukazte, ze

(a)

2. Pomoci rovnobéznikového pravidla ukazte, Ze maximova norma! na prostoru
C(]0; 1]) neni generovana skaldrnim soucinem.

3. Uhel mezi dvéma nenulovymi vektory u, ¥ € R" lze spocist pomoci skalarniho
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se skalarnim soucinem lze diky Cauchy-Schwartzové nerovnosti definovat zcela

analogicky
(f.9)

11 g Il
(a) Urcete @y 4, jestlize f = ag pro a # 0.

soucinu jako ¢ = arccos Pro dva nenulové prvky f, g obecného prostoru

©f, g = arccos

(b) Rozmyslete si, ze jsou-li f, g € L*([0;1]) kladné funkee, plati ¢y, , € [0, Z).
Lze néco tici o ¢y 4, bude-li f zdpornd a g kladna?

(c) Uvazujte t¥i prvky prostoru L2([0;1]): fi(x) =z, fo(z) = 1 —x, f3(x) = 22
Urcete vzdjemné "1hly” mezi témito funkcemi.
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