Ijlohy - linearni vektorovy prostor, norma

1. Uvazujte nasledujici dvé podmnoziny vektorového prostoru C'([—1,1])

S={feC(-1,1]), f je suda},
L={g€C([-1,1]),g je lichd} .

(a) Ukazte, ze S a L jsou vektorové podprostory C([—1,1]), ze v pruniku
obou podprostoru lezi pouze nulovy prvek a ze kazdy prvek h € C([—1, 1])
lze zapsat ve tvaru h = f + g, kde f € Sage L.

(b) Najdéte skupinu alespon ti{ prvku z S, kterd je linedrné nezavisla,
ovérte linearni nezavislost. Jaka je dimenze S a L?

2. Prostor konvergentnich posloupnosti, tj.
c={z= (xn)n:bul_{roloxn‘ < 400}
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(a) Oveite, ze ||z|g = Z 7 je také norma na prostoru c.
n
n=1

(b) Je norma ||-||4 ekvivalentni s normou ||-||_.?

3. Uvazujte vektorovy prostor omezenych spojitych funkei definovanych na R,

tj. Co(R) = {f € C(R),sup,eg [ f(1)] < 400}
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(a) Rozhodnéte, zda je [|f] = dt dobfe definovand norma na

Cp(R).
(b) Pro funkci g(x) = —2 urcete ||g]| .

'Rozmyslete si, Ze je takovy zapis jednoznaény.



