Reseni dvou piikladt na derivace slozené funkce
Priklad 3.1 Za predpokladu g, g, € C*(R) méame urcit pro funkci

f(z,y) =In(y) + g1(ysinz) — ga(x)
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defini¢ni obor a g—i, %7 881“ 8fy a pro specidlni volbu ¢;(t) = go(t) = t* také
0*f
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D; = {(x,y) € R%y > 0}. Vnéjsi funkce jsou funkcemi jedné proménné,
snadno tedy muzeme pocitat pifmo!
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= W(ysmx) ~ycosx - sinx + E(ysm:c) £ COS T.

Konecné pro specialni volbu g;(t) = ¢ mame g} (t) = 2t a g} (t) = 2 a dosa-
zenim do jiz spocteného obecného vztahu dostavame
0% f 0% f

8x8y<x’y) =2-ycosx-sinz + 2(ysinz) - cosz, a tedy M(Q 1) =0.

'Vsimnéte si, ze pii poc¢itdni druhé derivace, derivujeme soucin, kde navic jeden z &initell
je funkci slozenou.



Piiklad 4.1 Za piedpokladu F' € C?(R?) mame uréit pro funkci g(t) = F(t3, /)
defini¢ni obor a prvni a druhou derivaci.

Oznacme prvni proménnou funkce F' a a druhou b. Vzhledem k tomu, ze F' je
ze zadani definovand pro vSechny dvojice (a,b) sta¢i k uréeni defini¢niho oboru
slozené funkce g urcit prunik defini¢nich oboru vnitinich funkei, odkud dostdvéane
D, = [0, +00).

Derivace spo¢teme pomoci fetizkového pravidla

1y _OF da  OF b
TV =@t " o dt
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=— (V) -3t  + —(3,Vt)  —=
5 VAR + o5 V1) T

oF
a podobné pro druhou derivaci (funkce 8_(t3’ V1) je slozend, derivuji ji tedy
a
stejné jako v prvnim kroku g podle fetizkového pravidla, nejen podle a, ale i
oF
podle b, apod. pro — (%, /1))
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g"(t) = (%(t?’, Vi) -3t + %(ﬁ Vt) - QL\/E) 32 g—]:(t3, Vt) - 6t
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tedy
g'(t) = %(ti”, V) - 9tt + gjgb(t?’, Vi) - 332 4 a;—bf(ti”, OR i
+ aa—s(t?’,\/%) -6t — %—Z(t?’,\/%) : ﬁ.



